LINDELOFOVA VETA

Veta. KazZdé otvorené pokrytie separabilného metrickeho priestoru md najviac spo-
Gitatelné podpokrytie.

Dokaz. Nech H je najviac spocitatelna hustd podmnozina priestoru X. Nech
B={B(z,r),z e HreQ}
je (najviac spocitatelny) systém otvorenych guli v priestore X.

Najskor ukazeme, ze ak G C X je otvorend mnozina obsahujtca bod zy € X,
potom existuje B € B také, ze

r9 € B CG.

Pretoze G je otvorend, existuje 6 > 0 také, ze B(xo,0) C G. Pretoze H je husta v X,
existuje z € H N B(xo, 3). Zrejme d(zo,x) < 3. Nech r € Q je také, ze & <r < 3.
Pretoze d(zg,x) < & < r, plati 79 € B(x,r). Ukézeme, ze B(z,r) C B(x,d). Nech
z € B(x,r). Potom d(z, z) < r, teda

d(wo, 2) < d(zo,2) +d(z,2) <7 +7 <3,

odkial z € B(xg, ). Staci polozit B = B(z, 7).

Nech G je otvorené pokrytie priestoru X. Polozme
B*={B € B: existuje G € G také, ze B C G}.

Zrejme B* je najviac spocitatelny systém otvorenych guli v priestore X. Pre kazdé
B € B* vyberme jedno také G € G, pre ktoré B C (. Ozna¢me ho Gp. Zrejme
B C Gp. Polozme G* = {Gp : B € B*}.

Ukazeme, ze G* je pokrytie priestoru X. Nech = € X. Pretoze G je pokrytie
priestoru X, existuje G € G také, ze x € GG. Ako sme ukazali vyssie, existuje B € B
také, ze x € B C G. Odtial Tahko vidiet, ze B € B*. Zrejme x € B C Gg. Odtial
vyplyva, ze

xEUQ*.
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Ernst Leonard Lindelof, (7 March 1870 - 4 June 1946) was a Finnish topologist.




